3. cviceni - TeSeni

Priklad 1 (a) f(z) = Y251

1—x2

(1= a2
3302'(1—3:2)+4$-(x3—1)
2@ -1 Vet o1
zt + 322 — 4z 23+ 2% +4x

20— Dz+1)2 VP =1 2@—1D(=+1)2Vad -1

V poslednim kroku jsme vyuzili toho, Ze

(z* +32% —42) : (x — 1) = 23 + 22 + 4a.

Priklad 1 (b) f(z) = log (cos (%))

7/(z) = (10g (cos (")) = —— - (cos (¢"))' =

cos (e%)

1
cos (e%)

- (—sin (ex)> et =

= —tan (e”) - €*

Piiklad 1 (¢) f(z) = (cos(Qx) — 6236)

fl(z) = ((008(230) — e**) _3>, = —3- (cos(2z) — QQI)_4 + (cos(2z) — eQx)/ =
= —3 (cos(2z) — 62:5)74 - (—sin(2z) - 2 — 2¢**) =
=6 (cos(2z) — 621)74 - (sin(2z) + €**)

Priklad 1 (d) f(z) = arccos (1) - log (% — 22 + 1)

T

flx) = (aI“CCOS (i) ‘log (2 — 22 + 1)>/ =
— <arccos (i))/ -log (2° — 22 + 1) + arccos (i) - (log (#* — 22 + 1>),|
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Spoditejme derivace v poslednim radku.

322 —2
(23 =22 +41)

1

(log (:B3 — 2z + 1)) = m

'(:L'3—2x+1),:

log (373 — 2z + 1) 1 3z —2
/ e _— - —
fi(z) = T T + arccos <a:> @ 2+ 1)

Piiklad 2 (a) f(z,y) = 35z — 4y? + 32%y
D(f) =R?
“ix 0
Vypoctéme a—i
y je jen Cislo.

(x,y) - tj. zderivujme f(z,y) podle z a predstirejme, Ze

d(35 0 (4y*) 0 (322
(z,y) = (8;:)— (85)+ (8zy>—35—0+6xy—6xy+35

of
ox

Dale pocitejme % (z,y) - tj. predstirejme, Ze x je ¢islo a derivujme podle
promeénneé y.

0 (4y®) 0 (327
() = 2050 QW) OGT) gy gy a2
oy y oy

of
0y

Obé derivace jsou definované na celém D(f), tedy mame hotovo.

Piiklad 2 (b) f(z,y) = 322

oz

D(f) =R\ {(z,y) € R*: 2 =0} = {(2,y) € R*: z # 0}

1 in y°
of (z,y) = siny? - 9 () = _Sm2y

ox ox \ z x

of 1

(z,7) 2y cos y?
—_— a:' S ——
oy Y

8(2/ (sinyz) = %‘cosy2‘2y:

xr T
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Obé derivace jsou definované na celém D(f), tedy mame hotovo.

Piiklad 2 (c) f(x,y) = ™ +sin (z + ¥)
D(f) =R?

of o
o (z,y) = ye™ 4 cos (z + y)

of oy
a—y(m,y) =ze™ + cos (z +y)

Obé derivace jsou definované na celém D(f), tedy mame hotovo.

Priklad 2 (d) f(z,y) = xtan {
Funkce tan neni definovana pro hodnoty §+kn, k € Z. Tedy % # 5tk
Navic y # 0 (podminka ze zlomku).

D(f) = {a,y] €R*: y # 0,2 # T + km,k € Z}

(x?y)zltan*‘i_xﬁfztanf_i_ﬁ
Yy cos*y Y y  ycos®y

of
ox

8f( ) 1 1 —z?
Oy Y cos? Y2 COSQ%

Obé derivace jsou definované na celém D(f), tedy mame hotovo.

Priklad 2 (e) f(z,y) = 2¥

D(f) = {[x,y] € R?: & > 0}, neb obecna mocnina je definovdna jen pro
kladna z.

af — 0 ylogz) _ _ylogz 9 _ ylogx Yy _ y Yy y—1
%(xay)—%(e )—6 ~%(y-logx)_e =t s =y
of

0
5, &Y =3 <ey'logx> = eVisT 5 (v logz) = V8% logx = 1Y log &
y y y
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Obé derivace jsou definované na celém D(f), tedy mame hotovo.

Piiklad 2 (f) f(z,y) = {/2% + 13
D(f) =R?

of 1

=z y)_,.;.gﬁ_L
ox 3 3/($3+y3)2 3/($3+y3)2

Pravé spocitana derivace je definovana pro /(a3 + y3)2 # 0, tj. pro
x # —y. Pro x = —y je tfeba derivaci podle x spocitat zvlast. Zvolme tedy
y € R a zkusme z definice pocitat f..(—y,y).

f(=y+t.y) = f(~y,y)

/ _ :l —
fo=y,y) = lim "
. Y-+ =Y’ vy
ey t N
i VB =3Py 307 — P - Yy
t—0 t
5 [13 = 362y + 3ty? spoj. 3y 392
= lim { Y+ StY” spoj {'/liml—y—}-y
t—0 t3 t—0 t 12

Posledni limita nevychézi jako realné ¢islo, pokud y # 0 tedy v tomhle
pripade derivace neexistuje. Naopak, pokud y = 0 tak derivace vychéadzi 1.

Jelikoz plati f(x,y) = f(y,z), tak plati, ze f,(v,y) = f;(y,z), a proto
plati nésledujici.
of _ Y
V(@ +y3)°

Stejnym zpusobem se ukéze, Ze f;(—y, y) neexistuje pokud y # 0. Ked
y =0, tak je 1. Tim jsme vyfesili derivaci na celém D(f) a mame hotovo.

Priklad 2 (g) f(z,y) = |z| - [y|

D(f)=R?

K vypocteni f.. si vypocet rozdélme na tii ¢asti:
z-lyl, x>0

f(l’, y) = 07 x=0
- ’y|7 z <0
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af B 0 B
%(%y)—%(ﬂ?'|y\)—|y|, x>0

of 9 B
%(:v,y) = %(—fﬁ-lyl) =—lyl, =<0

Pocitejme f1(0,y). Jelikoz je ziejmé funkce f v bodé (0,y) spojita pro
libovolné y, mtzeme pouzit vétu o spojistosti derivace. Z té vyplyva, ze
27 (0,y) = limgo4 fr(z,y) = limg—o4 ly| = |y|. Podobné f;7(0,y) =
—|y|. Pokud tedy y # 0, pak f.(0,y) neexistuje. Naopak f.(0,0) = 0.

Za vyuzuti ziejmého vztahu f(z,y) = f(y,z) dostavame nésledujici.

of 9 B
afy(ﬂc,y)—ay(y lz|) =]z, y>0

of 0 B
5 @)= 5 (vl = —lal, x<0

A pokud z # 0, pak f,(z,0) neexistuje. Naopak f,(0,0) = 0.
Tim jsme vyfesili derivaci na celém, D(f) a mame hotovo.

Priklad 2 (h) f(z,y,2) = zyz + zlog z + y2>

Vsimnime si, Ze jediné, ¢o ndm omedzuje defini¢ny obor je logaritmus pri
premennej z a teda dostavame: D(f) =R x R x (0, c0).

Pod'me mechanicky derivovat:

of

% (I’,y, Z) =Yz + lOg(Z)
of _ 2

9y (r,y,2) =x2+ 2

of

X
—_— = —_ 2
92 (w,y,2) = xy + ~ T2z

Vsetky parcidlne derivacie st definované na celom definiénom obore,
takze mame hotovo.

\3/ x? +y- log (x2 + y2) ) [l‘, y] 7é [O’ O]
07

Priklad 2 (i) f(z,y) = { [z, y] = [0, 0]
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D(f) =R?
Pro [z,y] # [0,0] plati néasledujici.

0
O (2.y) = 20

log(m2+y2) N 3 .’E2+y
33 ($2+y)2 $2+y2

Pravé spoctend derivace je definovana pro y # —x?. Pro y = —z2 je

tfeba derivaci spocitat zvlast - z definice (neméme dokézanu spojitost f v
bodé [0, 0]).

V2 + 2xtlog ((x +1)? + x4>

of (z,y) = lim =
Oz Y= t—0 t N
. V2 + 2atlog (22 + 2 + 2at + 12)
= 11m
t—0 t

Je-li 22 4+ z* # 1, pak log (952 + 2 +2:1:t+t2) — log (9:2 +x4) £ 0.
Y 2at i3/t2+2m _ i,/t+2z 2
i = B

Navic plati, ze = sign (z) - co. Z toho

12 +0
nyni plyne, Ze pro z2 + z* # 1 derivace f v bodé (z, —2?) neexistuje.

) Y212zt log (22 +at+20t+t2
Je-li 22 + 2% = 1, pak 8 ) — 9

t 0
pripadu musime jesté povénovat.
Dosadme 22 + 24 = 1 a pisme:

TakZe se tomuto

of V124 2at - log (1 + 2at 4 t2) (22t + ¢?)
= (z,y) = lim =
Ox t—0 t(2xt + t2)
log (1 + 2at 4 t2)
—_ 1 3/49 .
%g% V2 + 2zt - (22 +t) St 1 12
VST 9.9z 1=0

Podobné by sme vyrésili i derivaci v proménné y.

y . _ e ) #1000
Priklad 2 0) Jw) {o, (7.9) = [0,0)
D(f) = R?

Pro [z,y] # [0,0] plati nasl.

1
(22 + 2y + y2)

ﬁ@,y):em.

ox

(2z +y)
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Pro [z,y] = [0,0] je t¥eba spodist f. zvlast.

Proto f;(0,0) = 0. Vypocet f, je obdobny.

Piiklad 3 (a) f(z,y) = v/|zy|, a =[1,-2]
D(f) = B2
Vezlyl, x>0,
f(.f, y) =10, x =0,
\/?\y], x < 0.
f je spojita v proménné x i v proménné y - pouZzijeme pro vypocet derivaci
v nulach.
Pro y # 0 plati nasledujici.

|y
2/ zly|

—y|

2/ —xly|

>0 = fi(z,y) =

<0 = fi(z,y)=

yl lyl 1

=0 = £,7(0,y) = lim f/ = li = lim —— =
! Jor Oy = D Leeow) = B S ol ~ 2/l e Vo
: - - 1
r=0 = f,(0,y) = lim f/(z,y)= lim y = y lim = -0
B0 = Iy Lo = Ty —alyl  2y/Jyl==0- V—z |

Plati, zef.(0,y) pro y # 0 neexistuje.

Je-li y = 0, pak f(xz,y) = 0. Z definice vyplyva, ze f.(z,0) = 0 pro
libovolné x € R.

Jelikoz f(z,y) = f(y,z), tak plati fy(z,y) = f;(y,z). Proto plati nasle-
dujici.

Pro x # 0 plati:

y>0 = fi(z,y) =

y<0 = fy(z,y) =

Dale f;(x,0) pro x # 0 neexistuje a f;(0,y) = 0 pro libovolné y € R.
Teéna rovina: pocitejme z definice.
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T(x,y) = f1,=2) + fr(1,=2) - (= 1) + f(1,=2) - (y = (-2)) =

e T I
=VI[1-( 2)!+2 ] ( 1)+2 )

B (x—1) —y—2
=2+ & T v

Piiklad 3 (b) f(z,y) = /y? —arcsinz, a = [0, 1].
D(f) = [|z| < 1,4? — arcsinz > 0] = [z € [-1,0)]U [z € (0,1],y* >
arcsinz] = [z € [-1,0]]U [z € (0,1],y € (—00, —V/arcsin z] U [/arcsin x, 00)]

R

T2

D(f):

—1

2\/y? —arcsinz - V1 — x

fi(z,y) = S prox € (=1,1),y? > arcsinz
Parcialni derivaci podle x nema smysl pocitat ve vynechanych bodech(defini¢ni]
obor neobsahuje vodorovnou tsecku kolem nich).

Y

\/y? — arcsinx

Parcidlni derivaci podle y neméa smysl pocitat ve vynechanych bodech az
na pocatek, neb defini¢ni obr neobsahuje svislou tsecku kolem nich.

Spoctéme jesté f'y(0,0) (nelze pocitat jako vySe, protoZze odmocnina ve
jmenovateli vychazi 0).

f jakozto funkce proménné y je v bodé [0,0] spojitd. PouZijeme tedy
vétu 45 z minulého semestru.

pro z € [—1,1],y? > arcsinx

folz,y) =

14 _ . / _ : _ 13 i
y (0,0) = ylg&r fy(0,y) = lim = —= =lim1 =

f,7(0,0) = lim f;(0,y) = lim = =lim—-1=-1
y—0—

Matematika 2, 2024 /25 8



Limity vychézeji rizné, tedy f,(0,0) neexistuje.
Obé drivace jsou na okoli [0, 1] spojité, mé tedy smysl uvazovat te¢nou
rovinu. Z definice dostavame:

T(x,y) = f(0,1) + £,(0,1) - (x = 0) + £,(0,1) - (y — 1) =

-1 1
:\/1—0+7-x+1-(y—1):y—§a:

Piiklad 3 (c¢) f(z,y) = V5 — 23, a =10,2]

D) =1 > ) = 0L > VB> )=

D(f):
—3x?
(2,y) = ———,z < y*
64°
fil@,y) = z <y

N

7 vynechanych bod méa smysl zkoumat pouze derivaci podle proménné
y v pocatku, zbylé parcialni derivace nema smysl pocitat, nebot funkce neni
definovéna na zadné tiseCce prislusného sméru. Pocitdme opét dle véty 45 z
minulého semestru.

5 6 5
" _ 1 _ oy _ Yy _ oy 2 _
AP0 = Jin 0.0 = Jin il = Jin o5 = i 507 =0
/ ! i 6y5 2
Iy (0,y) = yli%‘, fy(oay) = yg%l 2|y3| = yli%lf Ty:s = ylg(r)li —3y° =
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Tedy f,(0,0) =0
Obé derivace jsou na okoli [0, 2] spojité, ma tedy smysl uvazovat te¢nou
rovinu. Z definice dostavame:

T(z,y) = f(0,2) + £(0,2) - (x = 0) + £,(0,2) - (y — 2) =

5
=V 402+

2-/26

(y—2)=8+12-(y—2)

Piiklad 3 (d) f(z,y) = max{y — cosz,0}, a = [0, 7]
D(f) =R?
Fay) = 0, y—cosr <0

y —cosx, y—cosx > 0.

Parcialni derivace funkce lze vzdy (z definice) pocitat na pouze na itevienych|

mnozinadch. Funkci f tedy mtZzeme zderivovat na otevienych mnozinich
[y —cosz < 0], [y — cosx > 0] (oteviené dle véty ?7 z 2. cviceni).

ful@,y) =0= f)(x,y),y —cosz <0
fi(z,y) =sinz,y —cosx >0

T

fl(z,y) =1,y —cosz >0

y N o

[y —cosz < 0] = [y <cosxl:

Ve vynechanych bodech - tj. v bodech mimo mnoZiny [y —cosz < 0], [y —
cosx > 0], tj. v bodech [y = cosz] - pocitame opét dle véty 45 z minulého
semestru. Necht k € Z.

K pouziti véty 45 z minulého semestru bude poteba znat v danych bodech |
ve kterych smérech mé parcialni derivace jaky predpis. Vizte pomocny
obrazek nize.
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: o ) —
Zde v nevybarvené &astije f!(x,y) = sinx, fylzy) =1 bod |/ zeva | f. zprava| ! shoral ! zdola

A sinz,| sin z, 1 0

A

/ \BK /—\ B 0 |sinz,| 1 0
D

- 0 m - 2m 1
) £ C 0 0 0

- D sinx,l 0 1 0

Zde, ve vybarvené oblastije fi.(z.y) =0= f,(x.y)
V bodech této kfivky je potfeba derivace dopocitat

Proto je si rozdélime body nésledujicim zptusobem (body typu A, B, C, D)
vizte nize.

r € (2km,(2k + 1)7r) = fiF(z,cosz) = tlim+ fr(t,cosr) = lim sint =sinz
-z

—x+

z € (2km, 2k + 1)7) = fi (z,cosz) = tgm_ fr(t, cosw) = tgm_ 0=0
I+ — Tim £ T —
e (2k+m, 2k +2)7) = f. (z,cosz) = tglgr fa(t,cosx) = tg]glJrO =0
e ((

2k + 1), (2k + 2)7) = fi (x,cosx) = tlim fi(t,cosx) = tlim sint = sinx
—r— —r—

2km = fit(x,cosz) = lim fi(t,cosx) = lim+sint:sinx
—T

x =2kr = fI"(z,cosx) = hm fi(t,cosz) = lim sint =sinx
t—zx t—r—

r=02k+1)r = fi(x,cosz) = tgr;1+ fi(t,cosz) = tggl+0 =0

r=(2k+1)mr = f " (v,cosx) :tgm fr(t, cosx) :tgm 0=0
Xr— Xr—

t—cos z+ t—cosz+
/

1)
1)

fiFf(z,cosz) = lim  fi(z,¢)= lim 1=1
)= lim fi(z,t)= lim 0=0

fy (x,cosz
t—cosTr— t—cosz—

Derivace podle z tedy existuji jen v bodech [k, cos (km)] a vychéazeji 0,
derivace podle y neexistuji nikde.
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Obé drivace jsou na okoli [0, 7] spojité, mé tedy smysl uvazovat teénou
rovinu. Z definice dostéavame:

T(x,y) = f(0,m) + f2(0,7) - (x = 0) + f(0,7) - (y = m) =
=r—140+1-(y—m)=y—1

Piriklad 3 (e) f(z,y) = max{y + x, 23}
D(f) =R?

f(l'?y) -

z3, ?>y+ua

y+x, jinak.

2% >y +a] = [y < 2® —a):

fi(z,y) =32% 2% >y +x
Noyy)=1,2° <y+z
f;(x,y) =0,z >y+x
f;(az,y) =1, <y+zx

Vysetieme derivace v bodech kiiivky y = 3

semestru.

—x pomoci véty 45 z minulého
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T € (—oo, —13> U (13, oo> — i (2z,2° —2) = tgrﬁr falt, 2 +x) = tgrgr 3t? = 322
T € <—oo, —13> U <13,oo> — fI(z,2® —2) = tgr;l_ fit,x +x) = tgrgl_ 1=1

x € <13, 13) — i (z,2® —2) = tlgrg1+f;(t,x3 +z)= tgrggrl =1

T € <—137 13) — fi(z,2® —2) = Jim folt,xd +x) = Jim 3t? = 322

1 2 2
il e = lim . <t, > = lim 1=1
fa ( 3 3\/§> tﬁ—%-ﬁ- fa 3v3 ta—%-k
1 2 2
| ——=,=—=]= lim ! <t, > = lim 1=1
* ( 3 Sﬁ) Hfﬁsfl‘ SNVEY/ S ——
1 2 2
fa/c+ (7 - ) = lim f; <t,— = lim 3t®°=1
3 3v3 t—>%+ 3V3 t—>%+
1 2 2
= =) = lim f] (t, > = lim 3t*=1
Iz ( 3 3\/§> b fo 3v3 t—> o
F(w2® —x) = lim f)(z,t)= lim 1=1
Y (l’, v 1‘) t—>:vl3rzlx+ fy (x’ ) t—>x13H—1z+
/— 3 . / .
—z)= 1 Y= 1 0=0
Y (37, v J;) t—)xl"’rnm fy (:L" ) t—>ml3n—1x—

Paricalni derivace existuji pouze v bodech [—

x a vychazeji 1.

Priklad 4 (a) f(z,y) = arccos(x — cosy), a = [1,0]
D(f) = [z —cosy € [-1,1]] = [z € [-1 + cosy, 1 + cosy]]

D)) :
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,—1+cosy <ax <14 cosy

—1+Cosy<x<1+cosy

Ve vynechanych bodech neméa smysl derivace poé¢itat - vyjma bodu [0, k7], k €]
Z. Zde pouzijeme opét vétu 45 z minulého semestru.

siny siny

Y ( ) 77) y—glICl;ll'-i- fy( 7y) y_i?;_‘r m y_i?;_‘r |Slny’ y—3]1<’3171r+( ) ( )
/— k 1 Siny — 1 _1 k+1 — _1 k+1
fy (0 km) = ;rgr_fy(O y) = lim sy i (=1) (=1

f4(0, k) neexistuje.
Obé drivace jsou na okoli [1,0] spojité, ma tedy smysl uvazovat te¢nou
rovinu. Z definice dostéavame:

T(x,y) = f(1,0)+ £,(1,0) - (x = 1) + f,(1,0) - (y = 0) =

—1 ( 1)+ sin 0 7T+1
. x— —_— . —x
1-0 v1-0 2

= arccos(0) +

Priklad 4 (b) f(z,y) = log(=Y%)

Najprv nés zaujima defini¢ny obor. Tak menovatel nesmie byt nula. Tzn.
potrebujeme, aby |y| + /x # 0. Ak & > 0, tak to nenastane. Ak z < 0, tak
dostavame podmienku, Ze y # +/x.

DaleJ potrebujeme, aby bol argument logaritmu kladny. Tzn. Iy ﬁr‘& >0

1. ak |y|+ /= < 0, potom potrebujeme, aby 1 — /x < 0, to viak za danej
podmienky neplati nikdy.
2. ak |y| + ¢/x > 0, potom potrebujeme, aby 1 — ¢/z > 0, tzn. = < 1.
TakZe defini¢ny obor je Dy = {(x,y) € R?: (Jy| + ¢z > 0) A (1 > 2)}
Zratajme parcidlnu derivaciu podla z manuélne pre vSetky hodnoty z
defini¢ného oboru, také, ze x # 0:
__1 3/7) — (1 — 3x)—L-
yl+ Vo a3 (yf+ Vo) = \/5)3:;:%
11—z (lyl + Vx)?
ly[+1

3(1— ¥a)(|yl + ¥z) - 25

falz,y) =
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Zostava nam eSte vySetrit derivaciu podla premennej x e$te v bodoch
x =0ay € R\{0}. Funkcia v prislusnych bodoch spojita podla premennej
a na okoli ma derivaciu podla premennej x takZe mozeme parcidlnu derivaciu
ratat ako limitu parcidlnych redivacii, podl'a vety 45 z minulého semestru

a+ £(0,y) = lim, _ lyl+1 VOLSF _ Jy|+1 _
e/ 00y) = Bineor = e w0+

Takze parcialna derivacia sprava a teda ani parcidlna derivéicia neexistuje.
Ostéava nam vySetrit parcidlnu derivaciu v premennej y. Najprv prey > 0

y+ v 1—- 3z -1
fylzy) = T— =" o (1) =

1=z (y+Vz) y+ ez
Krasa, teraz to vyrieSme pre y < 0

—y+yr  1-Jx (-1) = -1
L= Va (cyt V)

/
xT,y) =
Nakoniec zratajme derivaciu pre y = 0 ako limitu derivacii, podla vety
45 7z minulého semestra.
. —1 -1 - . 1 1
8;—]0(37,0) = hmy*)(H, m = Tﬁ By f(x,()) = hmyﬁof W = T\/E
Derivacia sprava a zlava existuju vlastné, ale nerovnaja sa, takze de-
rivacia neexistuje. TakZe ostédva néajst doti¢nicovi rovinu ku grafu v bode
[—1, 3]. Obidve derivacie st na okoli spojité, takze mozeme uvazovat doti¢ni-
covil nadrovinu

T(x,y) = f(~1,3) + fo(~1,3) - (& + 1)+ fi(~1,3) - (y - 3) =
B 4 -1 o+l y-—3
=03 G5 b= =y

Priklad 4 (c) f(z,y) = log(e® — el+2W) a = [1, 1]
D(f) = 8 — 2l > 0] = [ > olzH20] = [3 > Ja| + 2ly|

T~
- ~

- -~

- >~

< -

< -
~ -
<+

D(f):
Pfi vypoctu f; pro z = 0 a f, pro y = 0 pouzijeme vétu 45 z minulého
semestru.
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o) =~ G e s
€T = = o0 T
D\ U Y) = 3 a2yl o3 _ o2yl P

N , _elzl+2lyl —e2lyl

0 = lim T = lim =

12 (0,y) Lon fo(z,y) 20+ €3 — elzl+2lul T 3 — e20yl
cll+2ly] e2lyl

1— 1 / 1 _
fz (0’ y) - :vliglf fx(x,y) o :Eli%lf e3 — e|x\+2\y| o e3 — 62‘y|

_ olzl+2lyl . 02|y .
(& ‘ ‘ dy *6|$|+2|y| .92 Slgn(y)

!/
" _ — ro 0
fy(@,y) o3 — elzl+2[yl ¢d —elalt2p POV 7
—9¢lzl+2]yl —9ell
1+ ; 4 i
x,0) = lim T = lim =
Fy(@,0) = lim fy(e,y) = Mmoo =
9clzl+2ly| 2ell

1— i / i
0)=1 =1 =
fy (@:0) =l Jy(e.9) = Mg 5 oeron = 3 — e

Derivace f;(0,y) a f,(x,0) neexistuji.
1

Obé drivace jsou na okoli [1, 5] spojité, ma tedy smysl uvazovat te¢nou

rovinu. Z definice dostavame:

T(w,y)=f<1,;>+f; (1;> (-1 +f <1;><y—;> —

—e? —2¢2 1
—10g(63—62)+3-(g;—l)_|_3,<y_> _

e3 — e2 €3 — e? 2
1 1 1

-1 32y S N =

og(e’ ~ ) - @1~ Loy}
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